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3.2          ΑΘΡΟΙΣΜΑ ΓΩΝΙΩΝ ΤΡΙΓΩΝΟΥ 

           ΙΔΙΟΤΗΤΕΣ ΙΣΟΣΚΕΛΟΥΣ ΤΡΙΓΩΝΟΥ      

Ασκήσεις  σχ. βιβλίου  σελίδας   224
1.
Τοποθέτησε ένα ‘x’  στην αντίστοιχη θέση                                 Σωστό    Λάθος 

(α) Οι προσκείμενες γωνίες στην βάση 
      ισοσκελούς τριγώνου είναι ίσες.                                                
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(β) Σε κάθε τρίγωνο ισχύει 
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 + 
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 + 
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G

 = 90ο                                
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(γ) Κάθε ισόπλευρο τρίγωνο έχει όλες τις γωνίες ίσες με 30ο         
[image: image8.wmf]d

       
[image: image9.wmf]Ä


(δ) Σε κάθε ισοσκελές τρίγωνο η ευθεία μιας διαμέσου είναι 

     άξονας συμμετρίας                                                                      
[image: image10.wmf]d

       
[image: image11.wmf]Ä


(ε) Σε κάθε ισοσκελές τρίγωνο η διάμεσος που αντιστοιχεί  
     στην βάση είναι και διχοτόμος                                                    
[image: image12.wmf]Ä
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(στ) Σε κάθε ισόπλευρο τρίγωνο οι ευθείες των πλευρών είναι 

        άξονες συμμετρίας                                                                    
[image: image14.wmf]d
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(ζ) Σε κάθε ισόπλευρο τρίγωνο οι ευθείες των υψών είναι 

     άξονες συμμετρίας                                                                       
[image: image16.wmf]Ä
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(η) Σε κάθε ισόπλευρο τρίγωνο κάθε διάμεσος είναι και ύψος        
[image: image18.wmf]Ä

       
[image: image19.wmf]d


(θ) Σε κάθε ορθογώνιο και ισοσκελές τρίγωνο οι προσκείμενες 

     στην βάση γωνίες είναι60ο.                                                          
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Σχεδίασε ένα τρίγωνο  ΑΒΓ ώστε να είναι  
[image: image22.wmf]µ

B

= 75ο  και  
[image: image23.wmf]$

G

= 35ο  και υπολόγισε τη γωνία 
[image: image24.wmf]µ

A

.
Προτεινόμενη λύση 

Με την βοήθεια του χάρακα  σχεδιάζουμε 

ευθύγραμμο τμήμα ΒΓ . Στη συνέχεια σχεδιάζουμε 
ημιευθεία  Βx τέτοια,  ώστε  Γ
[image: image25.wmf]µ

B

x = 75ο  και στο ίδιο    
 ημιεπίπεδο της  ΒΓ ημιευθεία  Γy  τέτοια, ώστε  
Β
[image: image26.wmf]$

G

y = 35ο  και ονομάζουμε  Α  το σημείο τομής των δύο
 ημιευθειών . 

Το τρίγωνο ΑΒΓ είναι το ζητούμενο 

Ξέρουμε ότι  
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 + 
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 + 
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 = 180ο    άρα   
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3.

Σχεδίασε ένα ορθογώνιο τρίγωνο  ΑΒΓ  στο οποίο να είναι  
[image: image34.wmf]µ

A

= 90ο ,  
[image: image35.wmf]µ

B

= 60ο 
και  ΑΒ = 4,2 cm. 

(α)  Υπολόγισε την γωνία  
[image: image36.wmf]$

G

.
(β)  Μέτρησε την πλευρά  ΒΓ και σύγκρινε το μήκος της με το μήκος της ΑΒ 
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Προτεινόμενη λύση 

Με τη βοήθεια του γνώμονα σχεδιάζουμε 
μία ορθή γωνία x
[image: image37.wmf]µ

A

y . 
Στην πλευρά της  Αx παίρνουμε σημείο  Β 
έτσι ώστε  ΑΒ = 4,2cm.  
Στη συνέχεια σχεδιάζουμε ημιευθεία  Βz  
στο ίδιο μέρος της ΑΒ που βρίσκεται η Αy, 

τέτοια ώστε  Α
[image: image38.wmf]µ

B

z = 60ο  και ονομάζουμε  Γ 
το σημείο στο οποίο τέμνει την Αy. 
(α) 
Γνωρίζουμε ότι   
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                             90ο  + 60ο  + 
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150ο = 30ο 

(β) 
Μετρώντας με τον χάρακα την πλευρά  ΒΓ  βρίσκουμε ότι  ΒΓ = 8,4.  Δηλαδή το μήκος της  ΒΓ  είναι διπλάσιο από το μήκος της ΑΒ. 
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4.
Στο διπλανό σχήμα είναι  ε1//ε2 .                    
Να υπολογίσεις τις γωνίες  
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Προτεινόμενη λύση 
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 = 52ο  ως κατακορυφήν 


[image: image51.wmf]δ

$

 = 48ο  ως εντός – εκτός και επί τα αυτά 

των παραλλήλων  ε1  και  ε2 με τέμνουσα την  δ1.
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100ο = 80ο 
Τέλος  
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= 
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= 80ο   ως κατακορυφήν 
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Στα διπλανά σχήματα είναι 
ε1//ε2 . 
Να υπολογίσεις τη γωνία 
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Προτεινόμενη λύση 
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               35ο + 
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107ο = 73ο 

Τέλος   
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= 73ο  ως κατακορυφήν 

Στο δεύτερο σχήμα 
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+ 102ο = 180ο  διότι η 
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α

 και η γωνία των 102ο 
είναι παραπληρωματικές.  

Οπότε   
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= 180ο 
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102ο = 78ο 
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= 35ο   ως εντός – εκτός και επί τα αυτά των 
παραλλήλων  ε1 , ε2  με τέμνουσα την δ .
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Στο διπλανό σχήμα είναι  ΑΒ// ΓΔ .
Υπολόγισε την γωνία  
[image: image90.wmf]µ
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.            
Προτεινόμενη λύση 
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= 40ο   ως εντός εναλλάξ των 
παραλλήλων  ΑΒ  και  ΓΔ  με τέμνουσα 

την ΑΔ 
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            40ο + 
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και η  
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  είναι παραπληρωματικές, οπότε   
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7.
Σε ισοσκελές τρίγωνο η γωνία που είναι απέναντι από την βάση είναι 74ο.  Να 
υπολογίσεις τις άλλες γωνίες. 

Προτεινόμενη λύση 

Έστω το διπλανό ισοσκελές τρίγωνο  ΑΒΓ  με 

[image: image106.wmf]µ
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= 74ο 

Γνωρίζουμε ότι στο ισοσκελές τρίγωνο οι γωνίες 
που πρόσκεινται στη βάση είναι ίσες. 

Έστω λοιπόν ότι  
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Σε ένα τρίγωνο  ΑΒΓ,  είναι  
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= 36ο  και η γωνία  
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. Υπολόγισε τις γωνίες  
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Προτεινόμενη λύση 

Έστω το διπλανό τρίγωνο  ΑΒΓ, στο οποίο 
Είναι  
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Επομένως   
[image: image142.wmf]$

G

  = 48ο   και   
[image: image143.wmf]µ

B

= 2( 48ο = 96ο 

9.

Σε ένα τρίγωνο  ΑΒΓ,  η γωνία   
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είναι τριπλάσια από την 
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.  Να υπολογίσεις τις γωνίες του τριγώνου. 

Προτεινόμενη λύση 

Έστω ότι  
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10.

Να σχεδιάσεις ένα τετράπλευρο ΑΒΓΔ ,  να πάρεις ένα σημείο Ο στο εσωτερικό του και να φέρεις τις  ΟΑ , ΟΒ , ΟΓ και ΟΔ .  Να υπολογίσεις το άθροισμα των γωνιών 
Α
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Α  και στη συνέχεια το άθροισμα των γωνιών του
ΑΒΓΔ . 
Προτεινόμενη λύση 
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Ακόμα από κάθε τρίγωνο του διπλανού σχήματος 
έχουμε    
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