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1.3       ΘΕΩΡΗΜΑ ΘΑΛΗ   

 
ΘΕΩΡΙΑ 

1. 

Θεώρηµα Θαλή  
Αν τρείς ή περισσότερες παράλληλες τέµνουν δύο  

άλλες ευθείες, τότε τα τµήµατα που ορίζονται  στη  

µία είναι ανάλογα των αντιστοίχων τµηµάτων που  

ορίζονται στην άλλη.  

∆ηλαδή στο διπλανό  σχήµα , 

αν   ε1 // ε2 // ε3  τότε   
AB

A΄B΄
 = 

ΒΓ

Β΄Γ΄
 = 

AΓ

A΄Γ΄
 

 

2. 

Το θεώρηµα Θαλή στο τρίγωνο  

Αν είναι  ∆Ε // ΒΓ  τότε  
Α∆

∆Β
= 

ΑΕ

ΕΓ
 

Και αντίστροφα :   Αν   
Α∆

∆Β
= 

ΑΕ

ΕΓ
   τότε   ∆Ε // ΒΓ   

 

 

  

ΣΧΟΛΙA  

1.  

Συµπεράσµατα : Αν τρείς τουλάχιστον παράλληλες ευθείες τέµνουν δύο άλλες  

                                  τότε : Ο λόγος δύο οποιονδήποτε τµηµάτων που ορίζονται πάνω   

                                  στην µία  είναι ίσος µε το λόγο των αντιστοίχων τµηµάτων που            

                                  ορίζονται στην άλλη  

                                  Το ίδιο ισχύει και στο τρίγωνο ΑΒΓ  δηλαδή  

                                  Αν ∆Ε // ΒΓ  τότε ο λόγος δύο οποιονδήποτε τµηµάτων της ΑΒ   

                                  είναι ίσος µε τον λόγο των αντιστοίχων τµηµάτων της ΑΓ  

                                  πχ 
Α∆

ΑΒ
= 

ΑΕ

ΑΓ
  ή 

∆Β

ΑΒ
 = 

ΕΓ

ΑΓ
 

 

2. 

Ένα παράξενο σχήµα : Στο διπλανό σχήµα αν είναι ΑΒ // ∆Γ  

                                             τότε ο λόγος δύο οποιονδήποτε τµηµάτων  

                                             της ΑΓ είναι ίσος µε τον λόγο των  

                                             αντιστοίχων τµηµάτων της ∆Β  

                                             πχ 
ΑΓ

ΚΓ
= 

Β∆

Κ∆
 κλπ  
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ΑΣΚΗΣΕΙΣ  

1.  
Στο διπλανό σχήµα είναι ε1 // ε2 // ε3 //ε4  

Να υπολογίσετε τα  x και y  

Προτεινόµενη λύση  

2

y
 = 

3

6
    άρα  12 = 3y   οπότε  y = 4  

2

y
 = 

x

6
    άρα  

2

4
 = 

x

6
   άρα   4x = 12   οπότε  x = 3  

 

2. 
Στο διπλανό σχήµα είναι ε1 // ε2 // ε3   

να υπολογίσετε τα x και y  

Προτεινόµενη λύση  

1,5

3
 = 

y

4
  άρα   6 = 3y   οπότε   y = 2  

1,5

x
 = 

y

4
   άρα   

1,5

x
 = 

2

4
   άρα  6 = 2x  οπότε  x = 3 

 

 

3.  
Στο διπλανό σχήµα είναι AB// Γ∆.  Να υπολογίσετε το x   

Προτεινόµενη λύση  

x

4
 = 

9

x
   άρα   x

2
 = 36   οπότε  x = 6 

 

 

4. 
Στο διπλανό σχήµα είναι   ∆E // BΓ , ΕΖ// ΑB  και  ΗΖ // Γ∆  

Να αποδείξετε ότι  
∆Α

∆Β
 =

ΗΒ

ΗΑ
 

Προτεινόµενη λύση  

∆Ε // ΒΓ   άρα   
∆Α

∆Β
 = 

ΑΕ

ΕΓ
    (1)  

ΕΖ // ΑΒ  άρα    
ΑΕ

ΕΓ
 = 

ΒΖ

ΖΓ
   (2)  

ΗΖ // ΑΓ  άρα    
ΒΖ

ΖΓ
= 

ΒΗ

ΗΑ
    (3)  

Από   (1)  , (2) , (3)  έχουµε ότι    
∆Α

∆Β
 =

ΗΒ

ΗΑ
 

 

 

 

 

 

Σχόλιο 1 

Σχόλιο 2 
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5. 
Από τυχαίο σηµείο Κ της διαµέσου ΑΜ τριγώνου ΑΒΓ φέρνουµε παράλληλες στις  

ΑΒ και ΑΓ,  που τέµνουν την ΒΓ  στα  ∆  και  Ε.  Να αποδείξετε ότι Μ∆ = ΜΕ  

Προτεινόµενη λύση  

Στο τρίγωνο ΜΑΒ,   Κ∆ // ΑΒ   άρα   
Μ∆

ΜΒ
 = 

ΜΚ

ΜΑ
    (1)  

Στο τρίγωνο ΜΑΓ,    ΚΕ // ΑΓ   άρα    
ΜΕ

ΜΓ
 = 

ΜΚ

ΜΑ
    (2)   

Από τις  (1)  και  (2)  έχουµε ότι    
Μ∆

ΜΒ
=

ΜΕ

ΜΓ
  

και επειδή  ΜΒ = ΜΓ,  θα είναι Μ∆ = ΜΕ  

 

 

6. 
Σε τρίγωνο ΑΒΓ από τυχαίο σηµείο ∆ της ΑΒ  φέρνουµε παράλληλη προς την ΑΓ, 

η οποία τέµνει  την ΒΓ στο Ε  και  παράλληλη στην  ΑΕ  η οποία τέµνει  την ΒΓ  

στο  Ζ .  ∆είξτε ότι   
ΒΖ

ΒΕ
 = 

ΒΕ

ΒΓ
                                      

Προτεινόµενη λύση  

 Στο τρίγωνο  ΑΒΓ είναι  ∆Ε // ΑΓ   άρα  
Β∆

ΑΒ
 = 

ΒΕ

ΒΓ
   (1)  

Στο τρίγωνο ΑΒΕ   είναι  ∆Ζ // ΑΕ  άρα  
Β∆

ΑΒ
 = 

ΒΖ

ΒΕ
    (2)  

Από τις (1) και (2) έχουµε ότι   
ΒΖ

ΒΕ
 = 

ΒΕ

ΒΓ
   

 

7. 
Στο διπλανό σχήµα  

α)  Να εξηγήσετε γιατί ∆Ε // ΒΓ  

β)  Να βρείτε το x  

Προτεινόµενη λύση  

α)  

Αφού  Α �∆Ε = ω = Α �Β Γ   είναι  ∆Ε // ΒΓ  

β)  

Α∆

ΑΒ
 = 

ΑΕ

ΑΓ
   άρα   

x

x + 3
 = 

5

7
  

                                7x = 5x + 15       

                                x = 7,5  
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8. 
Στο διπλανό σχήµα  

α)  Να εξηγήσετε γιατί AB // Γ∆ 

β)  Να βρείτε το  x  

Προτεινόµενη λύση  

α)  

Αφού Β �A ∆ = ω = Γ �∆Α   είναι ΑΒ // Γ∆  

β)  

x + 3

5
 = 

x

3
   άρα   3x  + 9 = 5x    

                               2x = 9  

                               x = 4,5  

 

 

 


