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1.12      ΕΠΙΚΕΝΤΡΗ ΓΩΝΙΑ – ΑΝΤΙΣΤΟΙΧΟ ΤΟΞΟ        

                  Ασκήσεις  σχ. βιβλίου  σελίδας   192
1.

 Να βρεις πόσες μοίρες έχει 

(α)    ένας κύκλος 
(β)    ένα ημικύκλιο 

(γ)    κάθε ένα από τα τόξα στα οποία χωρίζεται ένας κύκλος από δύο κάθετες
         Διαμέτρους. 

Προτεινόμενη λύση 

(α)    Ένας κύκλος είναι τόξο  360ο 
(β)    Ένα ημικύκλιο είναι τόξο 180ο 
(γ)     Κάθε ένα από τα τόξα στα οποία χωρίζεται ένας κύκλος από δύο κάθετες
         διαμέτρους του είναι τόξο  90ο.
2.

Δύο διάμετροι ενός κύκλου σχηματίζουν γωνία 60ο.   Να βρεις πόσες  μοίρες είναι 
κάθε ένα από τα τόξα στα οποία χωρίζεται ο κύκλος από τις διαμέτρους αυτές. 

Προτεινόμενη λύση 

[image: image34.emf]A

Γ

B

Στο διπλανό σχήμα έχουμε σχεδιάσει έναν κύκλο 
και δύο διαμέτρους αυτού που σχηματίζουν 

γωνία  Δ
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Β = 60ο. 

Τότε και το αντίστοιχο τόξο 
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  είναι 60ο.
Η γωνία  Α
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Γ  ως κατακορυφήν της  Δ
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Β  θα 
είναι και αυτή 60ο.  Οπότε και  
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= 60ο.
Είναι φανερό ότι   Γ
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Β + Δ
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Β = 180ο  άρα 

                              Γ
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Β + 60ο  = 180ο  
                              Γ
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Β = 180ο 
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60ο = 120ο 
Επομένως  το αντίστοιχο τόξο  
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  της επίκεντρης γωνίας  Γ
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Β  θα είναι 120ο.
Η γωνία  Α
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Δ  ως κατακορυφήν της  Γ
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Β  θα είναι και αυτή 120ο.

Οπότε και  
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= 120ο.
3.

Σχεδίασε δύο κύκλους  (Ο,  3cm)  και  (Ο΄,  4cm).  Να ορίσεις στον κάθε κύκλο 
[image: image35.emf]ένα τόξο  45ο  και να εξετάσεις αν τα τόξα αυτά είναι ίσα.  Να δικαιολογήσεις την
απάντηση σου.

Προτεινόμενη λύση 

Με το διαβήτη σχεδιάζουμε τους 
κύκλους   (Ο,  3cm)  και  (Ο΄,  4 cm). 

Σε κάθε έναν από αυτούς σχεδιάζουμε 
με το μοιρογνωμόνιο επίκεντρες γωνίες 
Α
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Β = 45ο  και  Α΄
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Β΄ = 45ο.
Τότε τα αντίστοιχα των γωνιών τόξα  
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  και  
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  θα είναι το κάθε ένα 45ο.
Τα τόξα αυτά παρ’ ότι έχουν ίσα μέτρα δεν είναι ίσα δεδομένου ότι ανήκουν σε άνισους κύκλους  ( κύκλοι με διαφορετικές ακτίνες ) 
4.

Τρεις διάμετροι χωρίζουν έναν κύκλο σε έξι ίσα τόξα.  Πόσων μοιρών είναι κάθε μία 
από τις έξη επίκεντρες γωνίες που αντιστοιχούν στα τόξα αυτά ; 

[image: image36.emf]Προτεινόμενη λύση 

Επειδή ο κάθε κύκλος είναι τόξο 360ο,κάθε ένα από 
τα έξι ίσα τόξα του διπλανού σχήματος είναι τόξο 
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 = 60ο 
Επομένως  και οι αντίστοιχες αυτών επίκεντρες γωνίες 

θα είναι γωνίες  60ο. 

5.

Σε έναν κύκλο  (Ο,  ρ)  να χαράξεις μία χορδή  ΑΒ  ίση με την ακτίνα του κύκλου. 
Να υπολογίσεις σε μοίρες την επίκεντρη γωνία  Α
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Β  και να βρεις σε ποιο κλάσμα
[image: image37.emf]του κύκλου αντιστοιχεί το τόξο 
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Προτεινόμενη λύση 

Αφού η χορδή  ΑΒ  είναι ίση με την ακτίνα του κύκλου, 
το τρίγωνο ΑΟΒ έχει όλες τις πλευρές του ίσες, οπότε 
είναι ισόπλευρο. 

Μετρώντας με το μοιρογνωμόνιο τη γωνία  Α
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Β, 
διαπιστώνουμε ότι   Α
[image: image24.wmf]µ

O

Β = 60ο,  οπότε και το αντίστοιχο 
αυτής τόξο 
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  θα είναι  60ο. 

Επειδή είναι  60ο = 
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 ,  το τόξο  
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  θα είναι το  
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  του κύκλου 

6.

Να σχεδιάσεις ένα τμήμα  ΑΒ = 2,8cm  και τους κύκλους  (Α,  4cm)  και  (Β,  4cm). 
Να ονομάσεις Γ το ένα από τα δύο σημεία στα οποία τέμνονται οι κύκλοι και να 
μετρήσεις τις γωνίες του τριγώνου  ΑΒΓ.
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Προτεινόμενη λύση 

 Με το χάρακα σχεδιάζουμε ευθύγραμμο 
τμήμα  ΑΒ = 2,8m  και με το διαβήτη 

σχεδιάζουμε τους κύκλους  (Α,  4cm)  και 
(Β,  4 cm). 

Μετρώντας τις γωνίες του τριγώνου ΑΒΓ 
με το μοιρογνωμόνιο, βρίσκουμε ότι 
Γ
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Β = Γ 
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Α = 70ο   και   Α
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Β = 40ο 
Δραστηριότητα για το σπίτι 

Το διπλανό ημικυκλικό διάγραμμα έχει 
κάποιο λάθος ! Γιατί ; 

Μπορείς να το διορθώσεις ; 

Προτεινόμενη λύση 

Η επίκεντρη  γωνία που αντιστοιχεί στο  40% , στο σχήμα φαίνεται να είναι 90ο. 
Αυτό όμως δεν είναι σωστό, δεδομένου ότι το  40 %  των  180ο  είναι γωνία  72ο. 
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