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1.5       ΧΑΡΑΚΤΗΡΕΣ  ΔΙΑΙΡΕΤΟΤΗΤΑΣ  
                                  ΜΚΔ – ΕΚΠ

              ΑΝΑΛΥΣΗ ΑΡΙΘΜΟΥ ΣΕ ΓΙΝΟΜΕΝΟ 
                         ΠΡΩΤΩΝ ΠΑΡΑΓΟΝΤΩΝ
                Ασκήσεις  σχ. βιβλίου  σελίδας 30

1.
Συμπλήρωσε τα παρακάτω κενά  
(α)   Ένα κοινό πολλαπλάσιο των αριθμών 5 και 8 είναι ο αριθμός … και το 

        ΕΚΠ(5,  8) = …
(β)    Αν το ΕΚΠ( α, β ) = β ,   ο β είναι …………
(γ)    Πρώτοι λέγονται οι αριθμοί που ……………

         Σύνθετοι λέγονται οι αριθμοί που …….

(δ)    Δύο αριθμοί λέγονται πρώτοι μεταξύ τους όταν …………

Προτεινόμενη λύση 
(α) 
Ένα κοινό πολλαπλάσιο των αριθμών 5 και 8  είναι ο αριθμός  80  και το 

ΕΚΠ(5,  8) = 40
(β) 
Αν το   ΕΚΠ( α, β ) = β ,  ο β είναι πολλαπλάσιο του α
(γ) 
Πρώτοι λέγονται οι αριθμοί που  διαιρούνται μόνο με τον εαυτό τους και τη  

μονάδα 

Σύνθετοι λέγονται οι αριθμοί  που δεν είναι πρώτοι 

(δ) 
Δύο αριθμοί λέγονται πρώτοι μεταξύ τους  όταν έχουν  ΜΚΔ  τη μονάδα
2.

Συμπλήρωσε το κενό με κατάλληλο ψηφίο ώστε ο αριθμός που θα σχηματισθεί να διαιρείται με το  9.    (α)  6…4              (β)  95…4                (γ)  601…

Προτεινόμενη λύση 
Ένας αριθμός διαιρείται με το 9 όταν το άθροισμα των ψηφίων του είναι διαιρετό με το 9.   Άρα 

(α) 
Επειδή  6 + 4 = 10  και ο αμέσως μεγαλύτερος του 10 αριθμός που διαιρείται με το 9 είναι το 18,  στη θέση του κενού πρέπει να μπει το  8.  Τότε ο αριθμός είναι ο   684.
(β) 
Επειδή  9 + 5 + 4 = 18 που διαιρείται με το 9 και ο αμέσως μεγαλύτερος του 18 αριθμός που διαιρείται με το 9 είναι το 27, στη θέση του κενού μπορεί  να μπει το 0, τότε ο αριθμός είναι ο  9504,   ή το 9  και τότε ο αριθμός είναι ο  9594.
(γ) 
Επειδή  6 + 1 = 7  και ο αμέσως μεγαλύτερος του 7 αριθμός που διαιρείται με το 9 είναι το  9,  στη θέση του κενού πρέπει να μπει το 2.   Τότε ο αριθμός είναι ο   6012.
3.

Συμπλήρωσε ένα  Χ στην αντίστοιχη θέση 

Προτεινόμενη λύση 
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4 .
Η εταιρεία Α  βγάζει νέο μοντέλο αυτοκινήτου κάθε 2 χρόνια, η εταιρεία Β κάθε 3 χρόνια και η εταιρεία Γ κάθε 5 χρόνια.  Αν το 2001 έβγαλαν και οι τρείς εταιρείες νέα μοντέλα,  πότε θα ξαναβγάλουν και οι τρείς μαζί νέο μοντέλο ; 
Προτεινόμενη λύση 
Το ποιο μικρό διάστημα σε έτη  που θα περάσει για να ξαναβγάλουν για πρώτη φορά και οι τρείς εταιρείες νέο μοντέλο πρέπει να είναι ίσο με το ΕΚΠ των αριθμών 

2 ,   3  και  5 . 
Επειδή όμως ΕΚΠ( 2,  3,  5) = 2(3(5 = 30  και το 2001 έβγαλαν οι εταιρείες νέο μοντέλο,  θα ξαναβγάλουν νέο μοντέλο το  2001 + 30 = 2031

5.

Ένας γυμναστής παρατήρησε ότι όταν τοποθετεί τους μαθητές της Α΄ γυμνασίου ανά 3 , ανά 5, ανά 7 δεν περισσεύει κανένας . Πόσοι ήταν οι μαθητές της Α΄ γυμνασίου στο σχολείο, αν γνωρίζουμε ότι το πλήθος τους είναι μεταξύ 100  και  200.
Προτεινόμενη λύση 
Το πλήθος των μαθητών, αφού αυτοί όταν παρατάσσονται ανά 3 ή ανά 5 ή ανά 7 δεν περισσεύει κανένας, πρέπει να είναι ίσο με ένα κοινό πολλαπλάσιο των αριθμών  3 , 5 και 7,  το οποίο κοινό πολλαπλάσιο θα είναι μεταξύ του 100 και του 200. 
Όμως   ΕΚΠ( 3,  5,  7) = 3(5(7 = 105 και επειδή το 105 είναι το μοναδικό πολλαπλάσιο των 3, 5 και 7 μεταξύ του 100 και του 200, το πλήθος των μαθητών είναι 105 

6.

Ο Γιάννης πηγαίνει στον κινηματογράφο κάθε 10 ημέρες και ο Νίκος κάθε 12 ημέρες Αν συναντήθηκαν στις 10 Μαρτίου στον κινηματογράφο πότε θα ξανασυναντηθούν; 

Στο διάστημα μεταξύ των δύο συναντήσεων τους πόσες φορές έχει πάει ο καθένας τους χωριστά στον κινηματογράφο; 

Προτεινόμενη λύση 
Το πλήθος των ημερών που θα περάσουν για να ξανασυναντηθούν στον κινηματογράφο πρέπει να είναι κοινό πολλαπλάσιο των αριθμών  10,   12. 
Επειδή όμως   ΕΚΠ(10,  12) = 60,   θα ξανασυναντηθούν για πρώτη φορά μετά από 

60 ημέρες.

Τότε θα είναι  9 Μαΐου  διότι θα έχουν περάσει 

21 ημέρες του Μαρτίου + 30ημέρες  του Απριλίου + 9 ημέρες του Μαΐου = 60 ημέρες
Ο Γιάννης θα έχει πάει  μέχρι τότε  60: 10 = 6 φορές, επομένως μόνος του θα έχει πάει 5 φορές
Και ο Νίκος θα έχει πάει  60 : 12 = 5 φορές,  άρα μόνος του 4 φορές. 
7. 
Τοποθέτησε ένα Χ στην κατάλληλη θέση 

Προτεινόμενη λύση 

8.

Δύο αριθμοί έχουν  ΜΚΔ  το  24.  Να δικαιολογήσεις γιατί έχουν και άλλους κοινούς διαιρέτες διαφορετικούς από την μονάδα. 

Προτεινόμενη λύση 
Επειδή το  24  είναι σύνθετος αριθμός που διαιρείται και με αριθμούς διαφορετικούς από το 1,  όπως  π.χ  το 2 , 3 , 6  κλπ,  οι αριθμοί θα έχουν σαν διαιρέτες και όλους τους διαιρέτες του  24  εκ των οποίων αρκετοί είναι διαφορετικοί από τη μονάδα. 

9.

Βρες τους διαιρέτες των αριθμών  10,  11,  12,  13,  14,  15,  16,  17,  18,  19,  20 

Ποιοι από τους αριθμούς αυτούς είναι πρώτοι;  Ποιοι είναι σύνθετοι;

Προτεινόμενη λύση 
Διαιρέτες του    10 : 1,  2,  5,  10 

Διαιρέτες του    11 : 1,  11 

Διαιρέτες του    12 : 1,  2,  3,  4,  6, 12  

Διαιρέτες του    13 : 1,  13
Διαιρέτες του    14 : 1,  2,  7,  14

Διαιρέτες του    15 : 1,  3,  5,  15

Διαιρέτες του    16 : 1,  2,  4,  8,  16 

Διαιρέτες του    17 : 1,  17

Διαιρέτες του    18 : 1,  2,  3,  6,  9 ,  18

Διαιρέτες του    19 : 1,  19

Διαιρέτες του    20 : 1,  2,  4,  5,  10,  20

Πρώτοι αριθμοί είναι οι :    11 , 13 , 17  ,19
Σύνθετοι είναι όλοι οι υπόλοιποι  
10.

Το διπλάσιο ενός πρώτου αριθμού είναι πρώτος ή σύνθετος και γιατί; 
Προτεινόμενη λύση 
Αν  α  είναι κάποιος αριθμός, τότε το διπλάσιο του θα είναι το 2α,  το οποίο είναι αριθμός διαιρετός με το 2, οπότε το 2α  είναι σύνθετος αριθμός. 

11

Βρες όλους τους διαιρέτες των παρακάτω αριθμών
 (α) 28    (β) 82    (γ) 95    (δ) 105    (ε) 124    (στ) 345    (ζ) 1.232     (η) 3.999

Προτεινόμενη λύση 
(α)     1,  2,  4,  7,  14,  28
(β)     1,  2,  41,  82 

(γ)     1,  5,  19,  95 

(δ)     1,  3,  5 ,  7,  15 ,  21 , 35,  105 

(ε)     1,  2 ,  4 , 31,  62, 124 

(στ)   1,  3,  5 ,  15,  23,  69,  115,  345

(ζ)     1, 2,  4,  7,  8,  11,  14,  16,  22,  28,  44,  56,  77,  88,  112,  154,  176, 
         308, 616,  1232
(η)    1,  3,  1333, 3999
12. 

Να αναλυθούν οι ακόλουθοι αριθμοί σε γινόμενο πρώτων παραγόντων 

(α) 78            (β) 348              (γ) 1.210      (δ) 2.344 

Προτεινόμενη λύση 
 78  2               348  2           1210  2            2344  2

 39  3               174  2            605   5            1172  2

13  13               87  87           121  11             586  2

1                       1                    11   11             293  293
                                                 1                     
Άρα     78 = 2 (3(13 ,          348 = 22(87,       1210 = 2( 5 (112 ,      2344 = 23(293

